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??? ??????? ???????? MD?????????. ?????? ????????? ??????????? ???? ?????????
???????????? [1] ? 1957 ????. ?????????????????????????????? MD???????????-
?????????????????????????????? [2]. ????????????????????????????????????????-
??? MD????????????????????????, ???????????????????????????????????????????-
??????????????? – ??????? ?? ?????????? ??? ????????? ???????????? ?? ?????????? ??-
??????????, ????????????????????????????????????????????. ????????????? ????-
????????????????????????????? – ??????, ????????????????????????????????????-
??? ?? ????????????????????????????????????????????, ????????????????? ???????
??????????? «???????» ?????????????.
????????? ?????: ???????????, ?????????, ??????????? ??????? ??????????,
?????????????????????????.
????????????????????????????????????????, ???????????????????????????????????-
?????? X???????????????????????????????, ?????????????? ),( ??? , ??? }{x
??? ?????????-
??? ??????????? ????????????, ??????????? ????????? ????????? ???????????? ??????????
),...,( 1 nxxx ?
?
? ??????????? ??????? ),...,( 1 nXXX ?
?
,  ? }),,(:{ ??????? xFF – ????????
????????????????????????????????????????????????????????????????????????????????-
??? ????????????, X1, …, Xn – ????????????????????????. ?????????????????? ??????????
????????????? F(x??) ?????????????? f(x??), x ? R1, ? ???. ???????????????????????????-
?????? ?????? ?? ?????????? ?? ????????????? ?????????? ? (??????????, ????? ??????????),
?????????????????????????????????????????????????????????? ???. ????????????????-
?????????????? X1, …, Xn, ?????????????????????????? F(x??), ??????????????????????-
????????? ???.
???????????????????????????????????????, ?????????????????????????????????-
????????????????? ?, ?????????????????????? F, G ? ?, ???????????????? (???????????-
???) ?(F,G). ??????????????????, ??????????????????????????????????????????(F,G), ??-
??????????? ??? ????????????????? ?????? ????????????????? ????????????? ????????? ???-
?????????? Fn(x) )(xFn , ???????????? ??? ??????? X1, …, Xn, ?? ????????? ?????????????
),()( ??? xFxF X , ????????????????? ),( ??? . MD????????????????????????????????????
???????????????????????(F,G) ??????????????? )},({minargˆ ?? ??? FFn . ??????????????
MD???????????????????????????????????????????????????? (??. [5]). ???????, ?????????
?????????????? ?????????????? ???????? ??? ?????????????? ??????????? ????
? ???? ? )(),(ln),( xdFxfFF nn .
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?????? dxxfWxFxFxdFxWxFxFxF nnFn )]([)]()([)()(
)()]()([)(~ 22 . (2)
?????????????????????????? MD??????????????????????????????????????????????-
??????, ????????????????????? )()( ???? xFxF . ??????????????????????????????????????
?? ???? },)()(:{ 100 RxFxFF ??????? ? , ??? 0F  – ????????? ???????? ?????????????? ?
?????????? 0f . ????????? (1) ??????
? ???????? dxxWxFxFW nFFn )()]()([),(, 200 . (3)
???????, ????????????????????????? W????????????????????????????????????????,
?????????????? )()( 0 xfxW ? , ???????????????????????????????? – ??????, ?????????????
??????? ))(1)((/)()( 000 xFxFxfxW ?? ??????????????????????????????????? – ????????
???., ???????? [2 – 4]). ???????????, ??? ),(
0,
WFFn ?? ??? (3) ????????????????????????-
???????????????, ?????????????????????????????? ???????? /),()(
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)()( )()( , (4)
??? )()( ,..., nXX 1 – ????????????????????????????????????????? nXX ,...,1 .
???????????????? ???????? MD???????? ?????????? ??????????? ???????? (??., ??-
?????? [3, 4, 7]). ???????????????????????????????????????????????????? MD?????????n
??????????????????, ????????????????????????????????. F0, ????????????????????????????
??????, ?????????????????????????? W???????????????????????????? (4). ????????????-
??????????????????????????????????????????????????????.
??????? 1.?????????????????????? F??????????? nXX ,...,1 ????????????????????-
????????????????????????????????????? F0, ??????? 0FF ?  (??? 0??F ).
??????? 2.?????????????????????? F? ?????????? nXX ,...,1 ??????????? ????????
???????????? ?????????? ?? ???????? ????????? ????????????? F0,  ??? ???? 0FF ?  (???
0??F ).
???????, ??? MD??????? n? ???????????????????, ??????????????????????????????-
????? (4), ???????????????????????????????????????????????????????????????????????-
?????, ??? ????? ?? ???? )( nn F??? , ???? ?????????? )(F? ? ????????????? ??????????
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nRn ? , ??n ,  ?? ???? ??????? MD???????? ????????????? ?? ??????????????? ???-
??????, ???????????? [3, 4]. ?????????????, ????????????????????????? MD???????????-
?????? ????????? ?MD ???????, ?????????????????????? «???????????????????» ??????-
?????????????????????????????????????????? [7].
????????????????? ??????????? ???????????? ?????????? ????? S? ? ?????????? ????-
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???????????????????????????????????????????????? [3, 4, 10].
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???????? ?????, ???????????????? ?????????????????????????????? ?, ?????????????? ???-
?????????? F??????????? X1, …, Xn?????????????????????????????????????????????????-
?????????????????? F0, ???????? MD?????????????????????????????????????????????????,
??????????????????????????????????????????????????????????????????????????? I(f).
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FQ , 5,00 ????? .
????????? ?????????????????? ???? ?????????? ????????????? ??????????? [10]. ????????
???????????????? ??????? MD???????? ????????, ???? ????????? ????? ??????? ???????????
????????????????????????????????? W. ?????????????????????????????????????????????-
????????? ??????????? ),;( ??FQ , ???????? ?????????????? ??????? «???????? ???????»
?????????????????????????????????????????????????????. ??????????????????????????
????????????? F??????????? nXX ,...,1 ??????????????????, ??????????????????????????-
??????? ?????????????????? ),;( ??FQ ? ???? ??????????? ??????, ????????????????????-
??????????? nXX ,...,1 . ????????????????? )( nFQ ???????????? ),;( ??FQ , ???????????
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??????????????????? 20?n ? ?????????? )( nFQ ?????????????????????????????????????-
???????????????????????, ????????????????? ???????? «???????????????». ????, ?????-
????????????????? ????????????????????????????????????????????????????????????????
??????? W, ??????????????????????? );( ??FQ ? ?????????????????????????????,  ?????
??????????????????????????? W?????????????????????, ??????????????????????????-
????? nXX ,...,1 , ??????? ??? ??????? ??????????? ?????? )( nFQ ? ??????????? ),;( ??FQ ,
??????????????????????????????? nXX ,...,1 ????????????????? F.
??????????????????????????????????????????????????????
})()(:{)( ,, xxFF ???? ????? ,
??? )/()()()(, ????????? ?? xxx 1 , ????? )(x?  – ???????????? ??????????? ???????? ???-
???????????? ? ????????????????????????. ????????????, ??????????????????????? ? ???-
??????????????????????????????????????????? 3,00 ??? , ????????????????????? ? ???-
???????? 3?? . ???????????????????????????????????? MD???????????????????????????
????????????????????????? W. ??????????????, ???????????????????????????????? W???-
???????? ????????????? ?????????? ???????? MD???????? ???? ????????? ???????????. ???
?????????? MD???????????????????????????? )(, ?? ?? , ???????????????????????????????
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2 ??? )}(),,({),( fIWFFWF?? ? ?????????? MD??????????????????????????? ?????? 0,95
????????????????????????????????? ? , 3,00 ??? , ???????????????????????????????????-
??? ???? ??????????? ?????????????? ???????????? ??????????? 1950 ??? ?? )ˆ,(, , W?? ? ???
3?? , 3,00 ??? , 40?n . ????????????????????????????????????????????, ????????????-
?????????? ???????? ???????? ?? ???? (12)  ???? ???????????? ??????,  ??? ????? ?? ????
)(/1)( xxW ??? , ??????????????????????????? MD???????????????????????????? )(, ?? ??
?????????????????????????? 0,55. ????????????????????????????????????????? – ???-




1. Wolfowitz, J. The minimum distance method / J. Wolfowitz // Ann. Math. Statist. 1957. V. 28. P. 75–88.
2. Parr, W. C. Minimum distance estimation: a bibliography / W. C. Parr / Comm. Statist. 1981. A10.
P. 1205–1224.
377
3. Boos, D. D. Minimum distance estimators for location and goodness of fit / D. D. Boos // J. Amer. Statist.
Assoc. 1981. V. 76. ? 375. P. 663–670.
4. Parr,  W.  C. On minimum weighted Cramer-von Mists statistical estimation / W. C. Parr, De Wet //
Comm. Statist. 1981. A10(12). P. 1149–1166.
5. Parr, W. S. Minimum distance and robust estimation / W. S. Parr, W. R. Schucany // J. Amer. Statist. As-
soc. 1980. V. 75, ? 371. P. 616–624.
6. Shulenin, V. P. Connections of MD-estimates with classes of robust estimates of location parameter /
V. P. Shulenin, F. P. Tarasenko // 12th Prague Conf. on Inform. Theory. August 29 – September 2, 1994. P. 220–
223.
7. ???????, ?. ?.??????????????????????????????????????? MD-?????? // ?. ?. ??????? //. ??????
????????????????????????????. 1992. ?. 37. ?. 4. C. 816–818.
8. ???????,  ?.  ?.? ???????? ?????????????? ??????, ???????????? ???????? ????????? ??????????
?????????????? / ?. ?. ??????? // ?????????????????????. 1995. ? 9. C.84–89.
9. ???????, ?. ?.???????????????????????? MD-????????????????????? / ?. ?. ??????? // ????-
??????????????????????????????????????????. ??????????, ????????????????????????????????????. 2010.
? 3(12). C. 107–121.
10.???????, ?. ?.? ????????????????????????. ?. 3. ????????????????????: ??????? / ?. ?. ???????.
????? : ??????????, 2012. 520 ?.
11.???????, ?. ?.???????????????????????????????? / ?. ?. ???????. ????? : ??????????????????-
??, 1993. 227 ?.
12. Shulenin, V. P. On estimation of parameters by the minimum distance method / V. P. Shulenin // Relia-
bility: Theory and Applications. Gnedenko-Forum, San Diego, 2013. V. 8. ? 2. P. 24–38.
13. Hogg, R. V. Adaptive robust procedures: A partial review and some suggestions for future applications
and theory / R. V. Hogg // J. Amer. Statist. Assoc. 1974. V. 69. P. 909–923.
14. Serfling, R. J. Approximation Theorems of Mathematical Statistics / R. J. Serfling. N.-Y. : Wiley, 1980.
371 p.
